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V. — Un second cas particulier.

L'étude précédente résout entierement le
probléme dans le cas U = C, c’est-a-dire pour les
fonctions entieres (c’était dlailleurs la le cas
« historique »); en effet, la frontiére de U est alors
vide, donc une famille dénombrable sans point
d’accumulation dans U tend forcément vers I'infini.

On va désormais supposer U # C, cest-a-dire
FrU # @. Alors si A = (a,),n €3t une famille
dénombrable sans point d’accumulation dans U,
elle peut contenir des sous-suites tendant vers
infini mais aussi des sous-suites tendant vers des
points de FrU (cest forcément le cas si U est borne.
par exemple). En ce cas, comment construire une
fonction analytique dans U dont A soit la famille
des zeros?

On peut facteurs de

encore les

essayer

Weierstrass, mais en remplagant les — par d’autres

n

expressions qui tendent vers 0 uniformément sur
tout compact de U, tout en valant 1 pour z = a,

En effet. — ne conviendra pas dés qu’il y aura un
aﬂ

point d’accumulation.

Pour voir les choses de plus prés, supposons que
%, € U tende vers o. € FrU. Alors o, — o tend vers 0,
et z — u reste supérieur a la distance d(K, {U) > 0
quand z appartient au compact K de U. 1l en résulte

'|L-\.
. '3 o o

IV. — Un premier cas particulier
V. — Un second cas particulier
V1. — Le cas genéral
VII. — Dans l'anneau des fonctions analytiques

bornées

n® 2, page 134.)

o et v

que tend vers 0 uniformement sur tout

z — o

compact de U, et sa valeur pour z = 2, est bien 1.

Cette expression peut donc jouer le role de — dans
uh

le cas ou la famille A est une suite tendant vers un
point de la fronticre.

Mais il se peut que la famille A posséde plusieurs
points d’accumulation sur la frontiére. Il faut alors
modifier un peu l'expression ci-dessus, car quel o
prendrait-on pour un g, donne? L’idée est de
remplacer o par un point de FrU qui soit proche de
a,

On utilise pour cela le fait qu'a tout a,€ U
correspond un b, € FrU (non unique en géneral) tel
que |a, — b,| soit le plus petit possible, c’est-a-dire
égal 2 la distance de a, 2 (U, qui est aussi celle de g,
a la frontiére de U.

Le choix de b, étant fait pour tout a, (c'est une de

iy : . a,—=Db
ses projections sur le fermé (U), la suite — b"
2 — Oy

vaut bien 1 pour z =a, et tendra vers 0
uniformément sur tout compact si la famille des
distances |a, — b,| = d(a,, FrU) tend vers 0. Ce
n’est pas toujours le cas, car il peut y avoir des sous-
suites de A tendant vers linfini. D’ou le second cas
particulier qu'on va examiner. On va supposer que

e la distance de la suite (a,)e U a la frontiére de
U tend vers 0.
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